
11

Logica dei Predicati e Linguaggio Logica dei Predicati e Linguaggio 
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Non Non sempresempre ee’’ facile facile rappresentarerappresentare frasifrasi del del linguaggiolinguaggio naturalenaturale in in logicalogica..
““EsisteEsiste un cane un cane neronero””

Se Se ilil dominiodominio delldell’’interpretazioneinterpretazione ((universouniverso del del discorsodiscorso) e) e’’ solo solo didi canicani::
∃∃ X X neronero (X).(X).

Se Se ilil dominiodominio ha ha ancheanche altrialtri oggettioggetti cheche non non sonosono canicani, , devodevo aggiungereaggiungere la la proprietaproprieta` ` 
didi essereessere canicani::

∃∃ X (X (neronero (X)  (X)  ∧∧ cane(Xcane(X)).)).

ErroreErrore !:!:
∃∃ X (X (cane(Xcane(X)  )  →→ neronero (X))(X)) ee’’ equivalenteequivalente a a ∃∃ X (X (neronero (X)  (X)  ∨∨ ¬¬ cane(Xcane(X)).)).

Tale formula eTale formula e’’ veravera in in ogniogni dominiodominio per cui per cui cc’’ee’’ un un oggettooggetto neronero o o cc’’ee’’ un un oggettooggetto cheche
non enon e’’ un cane.un cane.
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““TuttiTutti i i corvicorvi sonosono nerineri””

Se Se ilil dominiodominio delldell’’interpretazioneinterpretazione ((universouniverso del del discorsodiscorso) e) e’’ solo solo didi corvicorvi::
∀∀ X X neronero (X).(X).

Se Se ilil dominiodominio ha ha ancheanche altrialtri oggettioggetti cheche non non sonosono corvicorvi devodevo aggiungereaggiungere la la 
proprietaproprieta` ` didi essereessere corvicorvi::

∀∀ X (X (corvocorvo (X) (X) →→ nero(Xnero(X)).)).

DiversoDiverso significatosignificato::
∀∀ X (X (corvo(Xcorvo(X)  )  ∧∧ neronero (X))(X)) èè equivalenteequivalente a:a:

∀∀ X (X (neronero (X))  (X))  ∧∧ ∀∀ X (X (corvo(Xcorvo(X)).)).
TuttiTutti gligli oggettioggetti del del dominiodominio sonosono corvicorvi e e sonosono nerineri
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““TutteTutte le le scimmiescimmie sonosono fuggitefuggite susu un un alberoalbero””
Il Il dominiodominio contienecontiene differentidifferenti oggettioggetti::
((scimmiescimmie, , alberialberi + + ilil predicatopredicato fuggirefuggire))

ProcedimentoProcedimento TopTop--down:down:
∀∀ X (X (scimmiascimmia (X)  (X)  →→ A(X)).A(X)).

Dove A(X) e` Dove A(X) e` unauna formula formula logicalogica non non atomicaatomica cheche rappresentarappresenta ““X eX e’’ fuggitofuggito susu un un 
alberoalbero””, , ovveroovvero esisteesiste un un alberoalbero susu cui X ecui X e’’ fuggitofuggito::

∃∃ Y (Y (albero(Yalbero(Y)   )   ∧∧ fugge(X,Yfugge(X,Y)).)).

DunqueDunque::
∀∀ X   X   ∃∃ Y  (Y  (scimmiascimmia (X) (X) →→ fugge(X,Yfugge(X,Y)    )    ∧∧ albero(Yalbero(Y)).)).

SignificatoSignificato, , alberialberi possibilmentepossibilmente diversidiversi per per scimmiescimmie diverse (diverse (ll’’alberoalbero dipendedipende dada X)X)
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AltroAltro significatosignificato::
““TutteTutte le le scimmiescimmie sonosono fuggitefuggite sullosullo stessostesso alberoalbero””

In In altroaltro modomodo::
EsisteEsiste un un alberoalbero susu cui cui sonosono fuggitefuggite tuttetutte le le scimmiescimmie

ProcedimentoProcedimento TopTop--down:down:
∃∃ Y (Y (albero(Yalbero(Y) ) ∧∧ ∀∀ X (X (scimmiascimmia (X) (X) →→ fugge(X,Yfugge(X,Y))))))

ErroreErrore!!
∀∀ X   X   ∃∃ Y (Y (scimmiascimmia (X)   (X)   ∧∧ fugge(X,Yfugge(X,Y)   )   ∧∧ albero(Yalbero(Y)).)).

OvveroOvvero::
∀∀ X  X  scimmiascimmia (X)   (X)   ∧∧ ∃∃ Y (Y (fugge(X,Yfugge(X,Y)  )  ∧∧ albero(Yalbero(Y)).)).

AffermaAfferma cheche tuttitutti gligli oggettioggetti sonosono scimmiescimmie e e tuttitutti gligli oggettioggetti sonosono fuggitifuggiti sullsull’’alberoalbero..
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““esisteesiste unauna taratarugatarataruga cheche ee’’ piupiu’’ veccchiaveccchia didi ogniogni essereessere umanoumano””

∃∃ X (X (tartaruga(Xtartaruga(X)   )   ∧∧ C(X)).C(X)).

Dove C(X) e` Dove C(X) e` unauna formula formula logicalogica non non atomicaatomica cheche rappresentarappresenta ““X eX e’’ piupiu’’ vecchiovecchio didi
tuttitutti gligli esseriesseri umaniumani””::

∀∀ Y  Y  umano(Yumano(Y)  )  →→ piupiu--vecchio(X,Yvecchio(X,Y).).

DunqueDunque::
∃∃ X (X (tartaruga(Xtartaruga(X)   )   ∧∧ ∀∀ Y Y umano(Yumano(Y)  )  →→ piupiu--vecchio(X,Yvecchio(X,Y)).)).

SbagliataSbagliata::
∃∃ X (X (tartaruga(Xtartaruga(X) ) →→ ∀∀ Y Y umano(Yumano(Y)  )  →→ piupiu--vecchio(X,Yvecchio(X,Y)).)).

((SignificatoSignificato verovero se non se non esistonoesistono tartarughetartarughe mentrementre la la frasefrase originaleoriginale lo lo affermaafferma))


