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13 Dicembre 2006 (Tempo a disposizione 2h; su 32 punti) 

 
Esercizio 1: (punti )  
Sia data una formulazione CSP del problema delle 6 regine in cui ogni variabile Vi (i =1, ... 6) può 
assumere come valori la posizione della regine all’interno della i-esima colonna. 
Si parte avendo già collocato la prima regina come in figura (V1= 4). 

 Si mostri l’evoluzione dell’algoritmo CSP con  le euristiche   
definite sotto, fino al momento in cui si trova la soluzione o si è 
costretti a fare backtracking. A parità di euristica si scelga la 
variabile di indice inferiore e il valore più alto. 

a. MRV (Minimum Remaing Value) in combinazione con 
Forward checking (FC) 

b. MRV + FC + scelta del valore meno vincolante 
Si precisa che per “scelta del valore meno vincolante” si intende il 
valore per la variabile che esclude meno valori per le altre variabili 
direttamente collegate con vincoli. 

 1 2 3 4 5 6 

1 ⊗   ⊗   
2 ⊗  ⊗    
3 ⊗ ⊗     
4  ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ 
5 ⊗ ⊗     
6 ⊗  ⊗    

 

Esercizio 2 (punti) 
Si consideri il seguente albero di ricerca in cui i numeri (arabi) sugli archi sono i costi e quelli 
(romani) vicino agli stati le stime euristiche h. Ove h non è specificato la si assuma uguale a 0. 

A

 
Si assuma che i nodi siano espansi in ordine alfabetico, nel caso in cui la strategia di ricerca 
applicata li consideri equivalenti. Il goal sia lo stato G e la ricerca termini al suo raggiungimento. 
Si indichi la lista di stati espansi da ognuna delle seguenti strategie di ricerca: 

• Breadth First 
• Depth First 
• Iterative Deepening Search 
• Best-First search 
• A* search 

Si indichi inoltre se la funzione h è ammissibile in questo esempio. E’ consistente? Si motivi la 
risposta data. 

Esercizio 3 (punti 3) 
Si scriva un programma Prolog listediff(L1,L2,Lout) che date in ingresso due liste L1, 
L2 produca in uscita una lista Lout differenza delle due. La lista Lout deve essere la sequenza 
L1 privata della sequenza (finale) L2.   
 
Esempi: 

C

E 
J I

H

B D

F G

4 
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3 



?-listediff([a,b,c,d], [c,d], X) 
restituisce 
yes   X=[a,b] 
 
?- listediff([a,b,c,d], [d,c], X) 
fallisce 
 
?-listediff([a,b], [a,b], X) 
restituisce 
yes   X=[] 
 
?-listediff([[2,3],[1,2],a], [[1,2],a], X) 
restituisce 
yes   X=[[2,3]] 
 
Esercizio 4 (punti ) 
Si traducano le seguenti frasi nella logica dei predicati del primo ordine, poi in forma a clausole: 
• Le persone si dividono in uomini e donne 
• Gli uomini e le donne sono persone 
• Un genitore è una persona che è padre o madre; viceversa, ogni persona che è padre o madre è 

un genitore 
• Un nonno è un uomo che è padre di qualcuno che è a sua volta genitore 
• Anna è una donna 
• Luca, Giuseppe e Piero sono uomini 
• Anna è madre di Luca 
• Piero è padre di Anna  
• Tweety non è una persona 
 
Si usi poi il principio di risoluzione per dimostrare che esiste almeno un nonno di Luca. 
 

Esercizio 5 (punti ) 
Considerando il seguente programma Prolog che ricerca elementi in alberi binari di ricerca 
rappresentati da strutture t/3 a tre argomenti: t(sottoalbero_sinistro, radice, 
sottoalbero_destro), dove il primo e il terzo argomento possono a loro volta essere alberi 
binari (la costante empty/0 rappresenti un albero vuoto): 
bsearch (El, t(Left, El, Right)):-!. 
bsearch (El, t(Left, Root, Right)):-  
                          El<Root, bsearch(El, Left). 
bsearch (El, t(Left, Root, Right)):- El>Root, bsearch(El, Right). 
 
Si rappresenti l’albero di derivazione SLDNF relativo al goal  
?-bsearch(5, t(empty, 3, t( t(empty,5,empty), 7, t(empty, 9, 
empty))) ). 
e si dica qual è la risposta calcolata. 
Si discuta inoltre come potrebbe essere ottimizzata la computazione, limitandone il non-
determinismo attraverso l’utilizzo del predicato cut (indicare sul testo le modifiche).  
 

Esercizio 6 (punti  ) 
Si precisi cosa si intende con Skolemizzazione, quando e come si applica, anche aiutandosi con 
esempi. 



SOLUZIONE 
 
Esercizio 1: 
 

a.  
  

 1 2 3 4 5 6 

1 ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ 
2 ⊗ ⊗ ⊗ ⊗  ⊗ 
3 ⊗ ⊗  ⊗ ⊗ ⊗ 
4  ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ 
5 ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ 
6 ⊗  ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ 

 
 
V1=4 
V2={1, 2, 6} 
V3={1, 3, 5} 
V4={2, 3, 5, 6} 
V5={1, 2, 3, 5, 6} 
V6={1, 2, 3, 5, 6} 

V1=4 
V2=6 
V3={1, 3} 
V4={2, 3, 5} 
V5={1, 2, 5} 
V6={1, 3, 5} 

V1=4 
V2=6 
V3=3 
V4={5} 
V5={2} 
V6={1, 5} 

V1=4 
V2=6 
V3=3 
V4=5 
V5={2} 
V6={1} 

V1=4 
V2=6 
V3=3 
V4=5  
V5=2 
V6={ } 

 
 1 2 3 4 5 6 

1 ⊗  ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ 
2 ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ 
3 ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ ⊗  
4  ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ ⊗ 
5 ⊗ ⊗  ⊗ ⊗ ⊗ 
6 ⊗ ⊗ ⊗ ⊗  ⊗ 

 
V1=4 
V2={1[5], 2[7], 6[6]} 
V3={1, 3, 5} 
V4={2, 3, 5, 6} 
V5={1, 2, 3, 5, 6} 
V6={1, 2, 3, 5, 6} 

V1=4 
V2=1 
V3={3[5], 5[5]} 
V4={2, 5, 6} 
V5={2, 3, 5, 6} 
V6={2, 3, 6} 

V1=4 
V2=1 
V3=5 
V4={2} 
V5={2, 6} 
V6={3, 6} 

V1=4 
V2=1 
V3=5 
V4=2 
V5={6} 
V6={3, 6} 

V1=4 
V2=1 
V3=5 
V4=2 
V5=6 
V6={3} 

V1=4 
V2=1 
V3=5 
V4=2 
V5=6 
V6=3 

 
 
Esercizio 2: 



A

 
Breadth First    A B C D E F G  
Depth First    A B E F G  
Iterative Deepening Search   A A B C D A B E F G  
Best-First search   A B E F G  
A* search    A B D J C F G 
 
La  funzione h è ammissibile in questo esempio perché sempre minore del valore costo effettivo. E’  
anche consistente inoltre perché per ogni nodo h(n)<= c(n,a,n’) + h(n’).  
 
 
Esercizio 3: 
 
listediff(L1,L2,L3):- append(L3,L2,L1). 
 
append([],L,L):-!. 
append([H|T],L,[H|T’]):- append(T,L,T’). 

 
Esercizio 4: 
Logica: 
• Le persone si dividono in uomini e donne 

∀X( persona (X) ⇒ (uomo(X) xor donna(X)) 
 
• Gli uomini e le donne sono persone 

∀X(uomo(X)∨donna(X)⇒persona(X)) 
 
• Un genitore è una persona che è padre o madre; viceversa, ogni persona che è padre o madre è 

un genitore 
∀XY(genitore(X,Y)⇔(padre(X,Y)∨madre(X,Y))∧persona(X)) 

 
• Un nonno è un uomo che è padre di qualcuno che è a sua volta genitore di qualcun altro 

∀X∀Y ∀Z (uomo(X), padre(X,Y), genitore(Y, Z) ⇒ nonno(X,Z)) 
 
• Anna è una donna 

donna(anna) 
• Luca, Giuseppe e Piero sono uomini 

uomo(luca) 
uomo(giuseppe) 

uomo(piero) 
• Anna è madre di Luca  

madre(anna,luca) 
 

C

E 
J I

H

B D

F G

4 

4 

I 

5

6 

9 
3 6 

2 
III 

VI 

3 



• Piero è padre di Anna   
padre(piero,anna) 

• Tweety non è una persona 
¬persona(tweety) 

 
Query:                      ∃X nonno(X,luca) 
 
Goal: ∀X ¬nonno(X,luca) 
 
 Trasformazione in clausole 

• ¬persona(X)∨uomo(X)∨donna(X)  
• ¬persona(X)∨¬donna(X)∨¬uomo(X)  
• ¬uomo(X)∨persona(X)  
• ¬donna(X)∨persona(X)  
• ¬genitore(X,Y)∨padre(X)∨madre(X,Y)  
• ¬genitore(X,Y)∨persona(X)  
• genitore(X,Y)∨¬padre(X)∨¬persona(X)  
• genitore(X,Y)∨¬madre(X,Y)∨¬persona(X)  
• ¬uomo(X)∨¬padre(X,Y)∨¬genitore(Y,Z)∨nonno(X,Z)  
• donna(anna)  
• uomo(luca)  
• uomo(giuseppe)  
• uomo(piero)  
• madre(anna,luca)  
• padre(piero,anna)  
• ¬persona(tweety)  
• ¬nonno(X,luca)  

 
 
Risoluzione 

1. ¬donna(A)∨persona(A)  
2. genitore(A,B)∨¬madre(A,B)∨¬persona(A)  
3. ¬uomo(A)∨¬padre(A,B)∨¬genitore(B,C)∨nonno(A,C)  
4. ¬nonno(A,luca)  
5. donna(anna)  
6. uomo(piero)  
7. madre(anna,luca)  
8. padre(piero,anna)  
9. (da , Errore. L'origine riferimento non è stata trovata.) persona(anna)  
10. (da , , ) genitore(anna,luca)  
11. (da , , , ) nonno(piero,luca)  
12. (da , ) []  

 
Esercizio 5: 
 
 



false

5<3,bsearch(5,empty)

true

! (cut) (cut)

������ ��
������

bsearch(5,t(empty,5,empty))

5<7,bsearch(5,t(empty,5,empty))

false

5>7,bsearch(5,t(empty,9,empty))

����������
��������

bsearch(5,t(t(empty,5,empty),7,t(empty,9,empty)))

5>3,bsearch(5,t(t(empty,5,empty),7,t(empty,9,empty)))

����������������
�������

bsearch(5,t(empty,3,t(t(empty,5,empty),7,t(empty,9,empty))))

 
 

Si può inserire un cut dopo che è stato identificato che l’elemento si trova nel sottoalbero di sinistra 
(se è presente): 

 
bsearch (El, t(Left, El, Right)):-!. 
bsearch (El, t(Left, Root, Right)):-  
                          El<Root, !, bsearch(El, Left). 
bsearch (El, t(Left, Root, Right)):- El>Root, bsearch(El, Right). 

 
In questo caso l’albero viene modificato come segue: 
 

false

5<3,!,bsearch(5,empty)

true

! (cut) (cut)

������ ��
������

bsearch(5,t(empty,5,empty))

!,bsearch(5,t(empty,5,empty))

5<7,!,bsearch(5,t(empty,5,empty)) (cut)

���
��������

bsearch(5,t(t(empty,5,empty),7,t(empty,9,empty)))

5>3,bsearch(5,t(t(empty,5,empty),7,t(empty,9,empty)))

�����������
��������

bsearch(5,t(empty,3,t(t(empty,5,empty),7,t(empty,9,empty))))

 


	13 Dicembre 2006 (Tempo a disposizione 2h; su 32 punti)
	Esercizio 2 (punti)
	Esercizio 3 (punti 3)
	Le persone si dividono in uomini e donne
	Gli uomini e le donne sono persone
	Un genitore è una persona che è padre o madre; viceversa, og
	Un nonno è un uomo che è padre di qualcuno che è a sua volta
	Anna è una donna
	Luca, Giuseppe e Piero sono uomini
	Anna è madre di Luca
	Piero è padre di Anna
	Tweety non è una persona

	Esercizio 5 (punti )
	Esercizio 6 (punti  )
	Logica:
	Le persone si dividono in uomini e donne
	Gli uomini e le donne sono persone
	Un genitore è una persona che è padre o madre; viceversa, og
	Un nonno è un uomo che è padre di qualcuno che è a sua volta
	Anna è una donna
	Luca, Giuseppe e Piero sono uomini
	Anna è madre di Luca
	Piero è padre di Anna
	Tweety non è una persona
	Trasformazione in clausole
	Risoluzione




<<
  /ASCII85EncodePages false
  /AllowTransparency false
  /AutoPositionEPSFiles true
  /AutoRotatePages /All
  /Binding /Left
  /CalGrayProfile (Dot Gain 20%)
  /CalRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CalCMYKProfile (U.S. Web Coated \050SWOP\051 v2)
  /sRGBProfile (sRGB IEC61966-2.1)
  /CannotEmbedFontPolicy /Warning
  /CompatibilityLevel 1.4
  /CompressObjects /Tags
  /CompressPages true
  /ConvertImagesToIndexed true
  /PassThroughJPEGImages true
  /CreateJDFFile false
  /CreateJobTicket false
  /DefaultRenderingIntent /Default
  /DetectBlends true
  /ColorConversionStrategy /LeaveColorUnchanged
  /DoThumbnails false
  /EmbedAllFonts true
  /EmbedJobOptions true
  /DSCReportingLevel 0
  /SyntheticBoldness 1.00
  /EmitDSCWarnings false
  /EndPage -1
  /ImageMemory 1048576
  /LockDistillerParams false
  /MaxSubsetPct 100
  /Optimize true
  /OPM 1
  /ParseDSCComments true
  /ParseDSCCommentsForDocInfo true
  /PreserveCopyPage true
  /PreserveEPSInfo true
  /PreserveHalftoneInfo false
  /PreserveOPIComments false
  /PreserveOverprintSettings true
  /StartPage 1
  /SubsetFonts true
  /TransferFunctionInfo /Apply
  /UCRandBGInfo /Preserve
  /UsePrologue false
  /ColorSettingsFile ()
  /AlwaysEmbed [ true
  ]
  /NeverEmbed [ true
  ]
  /AntiAliasColorImages false
  /DownsampleColorImages true
  /ColorImageDownsampleType /Bicubic
  /ColorImageResolution 300
  /ColorImageDepth -1
  /ColorImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeColorImages true
  /ColorImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterColorImages true
  /ColorImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /ColorACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /ColorImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000ColorACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000ColorImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasGrayImages false
  /DownsampleGrayImages true
  /GrayImageDownsampleType /Bicubic
  /GrayImageResolution 300
  /GrayImageDepth -1
  /GrayImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeGrayImages true
  /GrayImageFilter /DCTEncode
  /AutoFilterGrayImages true
  /GrayImageAutoFilterStrategy /JPEG
  /GrayACSImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /GrayImageDict <<
    /QFactor 0.15
    /HSamples [1 1 1 1] /VSamples [1 1 1 1]
  >>
  /JPEG2000GrayACSImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /JPEG2000GrayImageDict <<
    /TileWidth 256
    /TileHeight 256
    /Quality 30
  >>
  /AntiAliasMonoImages false
  /DownsampleMonoImages true
  /MonoImageDownsampleType /Bicubic
  /MonoImageResolution 1200
  /MonoImageDepth -1
  /MonoImageDownsampleThreshold 1.50000
  /EncodeMonoImages true
  /MonoImageFilter /CCITTFaxEncode
  /MonoImageDict <<
    /K -1
  >>
  /AllowPSXObjects false
  /PDFX1aCheck false
  /PDFX3Check false
  /PDFXCompliantPDFOnly false
  /PDFXNoTrimBoxError true
  /PDFXTrimBoxToMediaBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXSetBleedBoxToMediaBox true
  /PDFXBleedBoxToTrimBoxOffset [
    0.00000
    0.00000
    0.00000
    0.00000
  ]
  /PDFXOutputIntentProfile ()
  /PDFXOutputCondition ()
  /PDFXRegistryName (http://www.color.org)
  /PDFXTrapped /Unknown

  /Description <<
    /FRA <>
    /ENU (Use these settings to create PDF documents with higher image resolution for improved printing quality. The PDF documents can be opened with Acrobat and Reader 5.0 and later.)
    /JPN <FEFF3053306e8a2d5b9a306f30019ad889e350cf5ea6753b50cf3092542b308000200050004400460020658766f830924f5c62103059308b3068304d306b4f7f75283057307e30593002537052376642306e753b8cea3092670059279650306b4fdd306430533068304c3067304d307e305930023053306e8a2d5b9a30674f5c62103057305f00200050004400460020658766f8306f0020004100630072006f0062006100740020304a30883073002000520065006100640065007200200035002e003000204ee5964d30678868793a3067304d307e30593002>
    /DEU <>
    /PTB <>
    /DAN <>
    /NLD <>
    /ESP <>
    /SUO <>
    /ITA <>
    /NOR <>
    /SVE <>
    /KOR <FEFFd5a5c0c1b41c0020c778c1c40020d488c9c8c7440020c5bbae300020c704d5740020ace0d574c0c1b3c4c7580020c774bbf8c9c0b97c0020c0acc6a9d558c5ec00200050004400460020bb38c11cb97c0020b9ccb4e4b824ba740020c7740020c124c815c7440020c0acc6a9d558c2edc2dcc624002e0020c7740020c124c815c7440020c0acc6a9d558c5ec0020b9ccb4e000200050004400460020bb38c11cb2940020004100630072006f0062006100740020bc0f002000520065006100640065007200200035002e00300020c774c0c1c5d0c11c0020c5f40020c2180020c788c2b5b2c8b2e4002e>
    /CHS <FEFF4f7f75288fd94e9b8bbe7f6e521b5efa76840020005000440046002065876863ff0c5c065305542b66f49ad8768456fe50cf52068fa87387ff0c4ee563d09ad8625353708d2891cf30028be5002000500044004600206587686353ef4ee54f7f752800200020004100630072006f00620061007400204e0e002000520065006100640065007200200035002e00300020548c66f49ad87248672c62535f003002>
    /CHT <FEFF4f7f752890194e9b8a2d5b9a5efa7acb76840020005000440046002065874ef65305542b8f039ad876845f7150cf89e367905ea6ff0c4fbf65bc63d066075217537054c18cea3002005000440046002065874ef653ef4ee54f7f75280020004100630072006f0062006100740020548c002000520065006100640065007200200035002e0030002053ca66f465b07248672c4f86958b555f3002>
  >>
>> setdistillerparams
<<
  /HWResolution [2400 2400]
  /PageSize [595.000 842.000]
>> setpagedevice


